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٢

   
  ا لاحتمـــال التجریبي

  
الاحتمال التجریبي یعتمد على إجراء تجربة عملیاً ثم یتم تسجیل النتائج و استخدام 

  :ھذه النتائج فى حساب قیمة احتمال حدث ما  باستخدام القانون 
  

  عدد عناصر مجموعة ھذه ا لنواتج                                                 
  =        الاحتمال التجریبي لحدث ما     

         عدد جمیع ا لنواتج ا لممكنة                                              
  

  .و كلما ازداد عدد مرات إجراء التجربة كلما حصلنا على قیمة أدق للاحتمال 
  
  لنظرىا لاحتمـــال ا

  
  التجریبي و النظرى مرتبطان بعضھما ببعض فكلما زاد عدد التجارب كلما الاحتمال 

  
  .ھو مجموعة كل النواتج الممكنة للتجربة العشوائیة  : فضاء العینة

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  } صورة ، كتابة { = ف : احتمال ألقاء قطعة نقود مرة واحدة فإن 
  =تابة ، احتمال ظھور ك=              احتمال ظھور صورة 
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٣

  عدد ا لكرات ا لبیضاء
    عدد جمیع ا لكرات

   كرات حمراء كلھا٥ كرات زرقاء ، ٣ كرات بیضاء  ، ٤صندوق بھ : مثال 
           متساویة الحجم أوجد احتمال جمیع النواتج الممكنة من سحب كرة

  .         واحدة عشوا ئیاً من ا لصندوق 
   كرة ١٢ = ٥ + ٣ + ٤= عدد الكرات في ا لصندوق :           ا لحل 

  
  =ل أن تكون الكرة المسحوبة بیضاء         احتما

  
   =        =                                                          

  
  =        =         احتمال أن تكون الكرة المسحوبة زرقاء   

  
  =        احتمال أن تكون الكرة المسحوبة حمراء  

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  ) :١( ملحوظة 

  
  ١=       +      +       =       =   لممكنة         مجموع احتمالات كل النواتج ا

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  لظاھر علي  نرد منتظم مرة واحدة و ملاحظة العدد اعند إلقاء حجر:  مثال 

  : وجد          الوجھ العلوي للحجر أ
  .لتجربة احتمال كل ناتج من النواتج الممكنة لھذه ا -١
 .د زوجي لظاھر یحمل عداحتمال أن الوجھ ا -٢
  .٣لظاھر یحمل عدد أصغر من احتمال أن الوجھ ا -٣
  .٦لظاھر یحمل عدد أكبر من احتمال أن الوجھ ا -٤
  .٧لظاھر یحمل عدد أقل من احتمال أن الوجھ ا -٥

  :لحل  ا
   :٦ ، ٥ ، ٤ ، ٣ ، ٢ ، ١لنرد تحمل الأرقام  أوجھ حجر ا -١

   نواتج متساویة الاحتمال ٦ توجد ∴   
   = ٠٠٠٠) = ٣(احتمال ) = ٢(تمال اح) = ١( احتمال ∴ 

  
  ٦ ، ٤ ، ٢لممكن ظھورھا ھي الأعداد الزوجیة ا -٢
   =        = ٦ أ، ٤ أ، ٢ احتمال ا لحصول علي ∴               

 ٤   
١٢  

 ١   
 ٣  

 ٣   
١٢  

 ١   
 ٤  

 ٥   
١٢  

 ٤   
١٢  

 ٣   
١٢  

 ٥   
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٤

 ٢  
 ٦  

 ١  
 ٣  

   صفر
   ٦  

 ٦  
 ٦  

  ٨  
 ٢٠  

 ٢  
 ٥  

 ١  
 ٥  

  ٤  
 ٢٠  

  
   ٢ أ، ١ ھي ٣ا لنواتج الأصغر من  -٣
  =        = ٣ احتمال ا لحصول علي عدد أصغر من ∴  
   لتجربة فھي  لیست من نواتج ا٦الأعداد الأكبر من  -٤

  .    نواتج مستحیلة ا لحدوث 
  صفر =          = ٦ احتمال ا لحصول علي عدد أكبر من ∴ 
    ) نواتج ٦وعددھا (  ھي جمیع ا لنواتج ٧الأعداد الأقل من  -٥
   ١ =        = ٧احتمال ا لحصول علي عدد أقل من ∴ 

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  ] ١ ، ٠[  نلاحظ أن احتمال أن مجموعة نواتج أي تجربة ینتمي إلي ) :٢( ملحوظة 

  
  :لدوارة      لعبة ا

  لي    ھي عبارة عن قرص دائري مقسم إ     
  ٨ إلي ١ من         قطاعات دائریة متطابقة مرقمة

  و مثبت مؤشر في مركز) أو أي عدد آخر        ( 
  لدائریة  یمكن تدویره وتركھ لیتوقف في أحد ھذه القطاعات القرص ا
  )توقف ا لمؤشر علي أحد خطوط  ا لتقسیم ، تعاد ا لتجربة مرة أخري  وفي حالة(  

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
   ٢٠لي  ا١عة بطاقات مرقمة بالأرقام من سحبت بطاقة عشوائیاً من مجمو:  مثال 

  .لمسحوبة علیھا عدد أولي ال أن البطاقة ااحتم) ١( :          أوجد 
   ٥لقسمة علي حوبة علیھا عدد یقبل ااحتمال أن البطاقة المس) ٢                (  
  ٣لمسحوبة علیھاعدد لا یقبل القسمة علي احتمال أن البطاقة ا) ٣                (  

  :  ا لحل 
   ١٩ ، ١٧ ، ١٣ ، ١١ ، ٧ ، ٥ ، ٤ ، ٣ ، ٢: الأعداد الأولیة ھي ) ١         (

   ٨               و عددھا 
  =          =   مسحوبة علیھا عدد أولي ل احتمال البطاقة ا∴              

  
   ٢٠ ، ١٥ ، ١٠ ، ٥:  ھي ٥لتي تقبل ا لقسمة علي الأعداد ا) ٢        (

   ٤             وعددھا 
  =        =لقسمة علي  بة علیھا عدد یقبل المسحو احتمال البطاقة ا∴ 

١  
٢  
٣  

٥  ٤  
٦  
٧  
٨  

PDF created with pdfFactory trial version www.pdffactory.com

http://www.elmnfalty.7olm.org
http://www.pdffactory.com
http://www.pdffactory.com


 www.elmnfalty.7olm.org     ]                  [  الاحتمال وحدة الاحصاء و
 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
 ٠١٠٦٥٢٢١٣٨/ ت                                                          الاستاذ خالد المنفلوطى/ اعداد 

٥

  ٧  
 ١٠  

 ١٤  
 ٢٠  

 ٣  
 ٦  

 ١  
 ٣  

   ٢  
 ١٠٠  

  
   ١٨ ، ١٥ ، ١٢ ، ٩ ، ٦ ، ٣:  ھي ٣الأعداد ا لتي تقبل ا لقسمة علي ) ٣         (

   ٦               و عددھا 
   ١٤ = ٦ ــ ٢٠ عددھا ٣ الأعداد ا لتي تقبل ا لقسمة علي ∴          
   ٣ احتمال ا لبطاقة ا لمسحوبة علیھا عدد لا یقبل ا لقسمة علي ∴          

       =         =                   
  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

    خلطت جیداً و سحبت منھا٩ ، ٨ ، ٥، ٣ بطاقات مرقمة بالأرقام  ٤:   مثال 
          بطاقتان عشوائیاً و دون مجموع ا لعددیین ا لمكتوبین علیھما ما ا لنواتج

  لمجموع عدداً فردیاً؟لممكنة لھذا التجربة ؟ وما احتمال أن یكون ا          ا 
  :لسحب ھي  أزواج البطاقات الممكنة عند ا:  ا لحل 
 }      ٩ ، ٨{ ،  } ٩ ، ٥{ ،  } ٨ ، ٥{ ،  } ٩ ، ٣{ ،  } ٨ ، ٣{ ،  } ٥، ٣{   

  : لممكنة للتجربة ھي        فإن النواتج ا
   ٦  و عددھا ١٧،  ١٤ ، ١٣ ، ١٢ ، ١١ ، ٨       

  : لتي تكون عدداً فردیاً ھي       و النواتج ا
   ٣  وعددھا ١٧ ، ١٢ ، ١١      

  =       =  لمجموع عدداً فردیاً أن یكون ا       احتمال 
  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  لحدث ــ  احتمال عدم حدوث ا١= احتمال حدوث الحدث ) : ٣(  ملحوظة 
  لمسحوبة غیر تالفةاحتمال أن تكون البرتقالة ا:         مثلا     

  لبرتقالة تالفة  ــ احتمال أن تكون ا١      =                                     
  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  لقري دلت البحوث الطبیة علي أن احتمال الإصابة بالبلھارسیا في أحد ا:  مثال 
  لمتوقع للتلامیذفما العدد ا. لمیذ  ت٨٠٠لمدرسة الإعدادیة ان بافإذا ك % ٢       

  .لقریة        المصابین بالبلھارسیا في ھذه ا
  : لحل  ا

  احتمال الإصابة  × لتلامیذ كلھم  عدد ا=         عدد التلامیذ المصابة 
             

   تلمیذ ١٦=  ×           ٨٠٠                                  =  
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٦

 ٤  
 ٨  

 ١  
 ٢  

 ٤  
 ٨  

 ١  
 ٢  

  صفر
 ٨  

١  
٢  

١  
٤  

١  
٢  

١  
٣  

١  
٦  

١  
٢  

٤  
٧  

١  
٧  

٣  
٨  

١  
٢  

١  
٣  

١  
٦  

٢  
٣  

  :ي لدوارة  أوجد ما یأتفي لعبة ا:  مثال 
  لمؤشر عند عدد فردي احتمال توقف ا )١(
 لمؤشر عند عدد أولي احتمال توقف ا )٢(
  ٢٤لعدد عند المؤشر احتمال عدم توقف ا )٣(

  :  ا لحل 
   ٧ ، ٥ ، ٣ ، ١لنواتج ا لتي تعطي عدداً فردیاً ھو ا )١(

   ٤وعددھا 
 =      =  لمؤشر عند عدد فردى  احتمال أن یتوقف ا∴

   ٤  وعددھا ٧ ، ٥ ، ٣ ، ٢ھي  لتي تعطي عدداً أولي النواتج ا )٢(
  =        =  لمؤشر عند عدد أولي  احتمال أن یتوقف ا∴      

  لحصول  أي فرصة ا٢٤ یوجد أي عدد من نواتج اللعبة ھو لا )٣(
  .لحدوث  معدومة أي مستحیلة ا٢٤علي العدد 

  صفر =         =   ٢٤لعدد  عند المؤشر  احتمال  توقف ا∴              
   ٢٤لمؤشر عند ا لعدد  احتمال عدم توقف ا∴             

   ٢٤لعدد   ــ  احتمال توقف المؤشر عند ا١  =                                       
   ١=   ــ  صفر  ١                                       =  

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  :لصحیحة من بین الإجابات المعطاة اختر الإجابة ا ] ١[     سؤال للتفكیر  
  
  ٠٠٠= لصورة  فإن احتمال ظھور القیت قطعة نقود علي سطح منضدة ، أ )١(

  )    ،      ، صفر ،      ١    (                                                            
  لعلوي لھ ، فإن احتمالألقي حجر نرد منتظم ولوحظ العدد علي الوجھ ا )٢(

   ٠٠٠٠لعلوي یساوي  علي الوجھ ا٦أن یظھر العدد 
                                                         )١      ،       ،       ،  (  

   كرات زرقاء ، و كرة واحدة بیضاء٣ حمراء ،  كرات٤كیس یحتوي علي  )٣(
لمسحوبة ة عشوائیاً فإن احتمال أن تكون الكرة الكیس كرفإذا سحبت من ا
  )،      ،       ،      (                                     ٠٠٠٠حمراء یساوي 

  وین ، كرة واحدة حمراء  كرات بیضاء ، كرتین سودا٣ي علي كیس یحتو )٤(
  لكرة  إن احتمال أن تكون الكیس فحبت كرة عشوائیاً  من افإذا س

  )،       ،       ،              (      ٠٠٠٠لمسحوبة لیست سوداء یساوي ا

١  
٢  
٣  

٥  ٤  
٦  
٧  
٨  
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 ١  
١  ١٦  

٢  
١٥  
١٦  

  ئیاً فإذا كان ائیة سحبت من إحدى ا للمبات عشواصندوق بھ لمبات كھرب )٥(
  لمسحوبة تالفة ھو       فإن احتمال أن تكوناحتمال أن تكون ا للمبة ا

  )١صفر  ،      ،      ،   (                               ٠٠٠٠سلیمة یساوي 
  )  ، غیر ذلك Ø ، ١صفر ،  (               ٠٠٠٠= احتمال الحدث المستحیل ) ٦(
  )  ، غیر ذلك Ø ، ١صفر ،  (                     ٠٠٠٠٠٠= الاحتمال المؤكد ) ٧(
   ٠٠٠٠ فإن احتمال رسوبة ٠٫٨٣ امتحان ھو إذا كان إحتمال نجاح طالب فى) ٨(

                                                     ) ١،  % ١٠٠ ، ٠٫٢٥  ، ٠٫١٧(   
  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  لبطاقات و  فإذا خلطت ھذه ا٧ ، ٦ ، ٥ ، ٤م أربع بطاقات علیھا الأرقا ] ٢ [ 
  لمكتوبین علیھا         سحبت منھا بطاقتین عشوائیاً و سجل مجموع العددیین ا

  .لتجربة  ما النواتج الممكنة لھذه ا-١
 لمجموع عدداً فردیاً   ما احتمال أن یكون ا-٢                           

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  ١ئیاً من كیس یحتوي علي خمسة عشر كرة مرقمة من سحبت كرة عشوا ] ٣[ 

  لمسحوبة الكرة ان یكون العدد المكتوب علي أوجد احتمال أ . ١٥        إ لي 
     ٥لقسمة علي یقبل ا) ب    (٣یقبل القسمة علي )  أ        (

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  عداد المكونة من رقمین كونت الأ } ٣ ، ٢ ، ١{ من مجموعة الأرقام  ] ٤[ 

   أوجد احتمال وقوع –  وعند اختیار أحد الاعداد عشوائیا ف        اكتب الفضاء  
  " العدد زوجى "         الحدث 

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  : بنات فإذا تغیب منھم واحد  فأوجد ٩ ولدا ، ٣٦فصل دراسى بھ  ]  ٥[ 

  .احتمال أن یكون المتغیب ولدا :         أولا 
  .احتمال أن یكون المتغیب بنتا :        ثانیا 

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  عند إلقاء حجر نرد منتظم مرة واحدة وملاحظة العدد الظاھر علي  ] ٦[ 

  :          الوجھ العلوي للحجر أوجد 
  . احتمال كل ناتج من النواتج الممكنة لھذه التجربة -١
 . احتمال أن الوجھ الظاھر یحمل عدد زوجي -٢
  ٤لوجھ الظاھر یحمل عدد أصغر من  احتمال أن ا-٣
  ٦ احتمال أن الوجھ الظاھر یحمل العدد -٤
   ٧ احتمال أن الوجھ الظاھر یحمل عدد أقل من -٥
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