
                          

 

 الذائــــرة 

 ِٛجثا"  Rِٓ اٌّسرٛٞ ٠ساٚٞ ِمذاسا" ثاترا"  Oاٌرٟ تؼذ وً ِٕٙا ػٓ ٔمطح ثاترح   αٟ٘ ِجّٛػح ٔمظ اٌّسرٛٞ   : تعرٌفها  

 .  C ( O , R ), ٚٔشِض اٌذائشج  ٘ا ٔصف لطش Rِشوض اٌذائشج , ٚاٌثؼذ اٌثاتد   Oذسّٝ إٌمطح اٌثاترح                 

  رةــدائوعادلــت ىرجً لــل النوــالشك

    0 0

2 2 2C : x x y y R      

دسرٛس اٌثؼذ ت١ٓ ٔمطر١ٓ :   * ذزوشج :      
2 2

A B A B
AB x x y y      

2  إرا واْ ِشوض اٌذائشج ِٕطثما" ػٍٝ ِثذأ الإحذاث١اخ ذصثح ِؼادٌرٙا : حاٌح خاصح : -   2 2x y R      

  رةــت دائــام لوعادلــل العــالشك

2 2x y a x b y c 0           

 تؼذ إذّاَ اٌّؼادٌح اٌساتمح إٌٝ ِشتؼ١ٓ وا١ٍِٓ ذصثح : ِٕالشح : -  
2 2 2 2a b a b

x y c
2 2 4 4

   
        

   
  ١ّٔٚض : 

( إرا واْ اٌطشف اٌثأٟ  1     
2 2a b

D c 0
4 4

      . فاٌّؼادٌح ذّثً دائشج 

ِشوض٘ا             
a b

O ,
2 2

 
  

 
 , ٚٔصف لطش٘ا  

0 0

2 2
2 2a b

R D c x y c
4 4

         

فاٌّؼادٌح ذّثً ٔمطح ٚح١ذج    D = 0( إرا واْ اٌطشف اٌثأٟ  2     
a b

O ,
2 2

 
  

 
 ) أٞ ِجّٛػح ٚح١ذج اٌؼٕصش (    

 فاٌّؼادٌح ذّثً ِجّٛػح خا١ٌح .      D < 0اْ اٌطشف اٌثأٟ ( إرا و 3     

  رةــً لذائـل الىسٍطــالتوثٍ

0 0,x x R cos y y R sin        

  ن ــرة وهستقٍــً لذائــع النسبــت الىضــدراس

 تؼذ ِشوض اٌذائشج ػٓ اٌّسرم١ُ ١ّٔٚض اٌحالاخ :  ٔحسة       

     1  )R        . ٓ٠2رماطؼاْ تٕمطر١ٓ ِخرٍفر١  )R         . ٠3رّاساْ تٕمطح ٚح١ذج  )R       . ْلا ٠رماطؼا 

1 ػٓ ِسرم١ُ : ( x0 , y0 )دسرٛس تؼذ ٔمطح  * ذزوشج :   0 1 0 1

1 1

2 2

a x b y c

a b

   



 ثٛاتد اٌّسرم١ُ   a1 , b1 , c1 ١ث :ح  

 ٠ّىٓ دساسح اٌٛضغ إٌسثٟ ٌٍّسرم١ُ ِغ اٌذائشج تحً جٍّح ِؼادٌر١ّٙا حلا" ِشرشوا" ) طش٠مح ػاِح (  * ِلاحظح :  

 ِحٛس لطؼح ِسرم١ّح ٘ٛ اٌؼّٛد ػ١ٍٙا ِٓ ِٕرصفٙا .  * ِلاحظح :  

 .  ِحٛس أٞ ٚذش فٟ دائشج ٠ّش ِٓ ِشوض اٌذائشج * ِلاحظح :  



 

 

  رةــذائطرائــق خــاصت لإٌجـــاد هعادلــت هوـاش ل

ِؼادٌح ِّاط ٌذائشج فٟ ٔمطح ِٕٙا  ( 1   1 1M x , y C   : تالاػرّاد ػٍٝ خاصح ذؼاِذ اٌّّاط ٌذائشج ِغ ٔصف لطش٘ا 

     1 0 1 1 0 1x x x x y y y y 0       

 ػٍٝ اٌذائشج ٠جة اٌرحمك ِٓ ٚلٛػٙا ػٍٝ اٌذائشج لثً اٌحً . إرا ٌُ ٠زوش صشاحح ً أْ إٌمطح ذمغ  * ِلاحظح :  

 :  ِؼادٌح ِّاط ٌذائشج ِٓ ٔمطح خاسجٙا(  2  

  ذؼرّذ ػٍٝ وراتح حضِح اٌّسرم١ّاخ اٌّاسج تإٌمطح        1 1y y m x x     َتاٌشىً اٌؼا . 

 .   mئشج ػٓ حضِح اٌّسرم١ّاخ = ٔصف لطش٘ا ( لإ٠جاد  ثُ ذطث١ك دسرٛس تؼذ ٔمطح ػٓ ِسرم١ُ ) تؼذ ِشوض اٌذا       

٠1xٕرج ِّاط أٚي ٠ٚىْٛ اٌّّاط اٌثأٟ ٘ٛ :  mإرا ٔرج ل١ّح ٚاحذج ٌـ   * ِلاحظح :   x  

 .  ∆0 = لإ٠جاد ِؼادٌح اٌّّاط ٌّٕحٓ ٍ ِا ِٓ ٔمطح خاسجٗ ٔحً حضِح اٌّسرم١ّاخ ِغ ِؼادٌرٗ ٚٔجؼً   * ِلاحظح :  

 :  ِؼادٌح ِّاط ٌذائشج ٠ٛاصٞ ِسرم١ّا" ِؼٍِٛا"(  3  

m:  اٌؼاَ تاٌشىًذؼرّذ ػٍٝ وراتح ِؼادٌح حضِح اٌّسرم١ّاخ اٌّٛاص٠ح ٌٍّسرم١ُ اٌّؼٍَٛ         x y h 0    

 .  hلإ٠جاد  ٔصف لطش٘ا ( ثُ ذطث١ك دسرٛس تؼذ ٔمطح ػٓ ِسرم١ُ ) تؼذ ِشوض اٌذائشج ػٓ حضِح اٌّسرم١ّاخ =        

  نــت لذائرتٍــاع الوختلفــالأوض

 ٌذساسح ذماطغ دائشذ١ٓ ٔحً جٍّح ِؼادٌر١ّٙا حلا" ِشرشوا" ١ّٔٚض اٌحالاخ ا٢ذ١ح :      

 ( .  0 < ∆ػٕذِا ٠ىْٛ ٌّؼادٌح اٌحً اٌّشرشن ٌّٙا ح١ٍٓ )  ( اٌذائشذاْ ِرماطؼراْ تٕمطر١ٓ ِخرٍفر١ٓ : 1  

1أٚ ذحمماْ اٌششط :                                                             2 1 2 1 2R R O O R R     

 ػٕذِا ذىٛٔا ِرماطؼراْ ٚاٌّّاس١ٓ ٌّٙا فٟ إحذٜ ٔمطرٟ ذماطؼّٙا  ( اٌذائشذاْ ِرؼاِذذاْ : 2  

1ِرؼاِذ٠ٓ أٞ ذحمماْ اٌششط )                                      2 1 2

2 2 2O O R R  )  

1 ششط اٌرّاط اٌذاخٍٟ : – a ( اٌذائشذاْ ِرّاسراْ : 3   2 1 2O O R R   

                               
 

  b – : ٟ1 ششط اٌرّاط اٌخاسج 2 1 2O O R R   

1  خاسجا" ػٕذِا – a ( اٌذائشذاْ ِرثاػذذاْ : 4   2 1 2O O R R   

                     
 

        
 

    b – 1  داخلا" ػٕذِا 2 1 2O O R R   

  تــلاث النقطٍــالتحىٌ

( الانسحاب  1  
v

t : ٓٔطثك اٌذسرٛس٠ x x a , y y b        ح١ثv a i b j     اب . شؼاع الأسح 

( التحاكً  2   0 ,k
h :  ٓٔطثك اٌذسرٛس٠x k x , y k y      ح١ث  k    ٖٔسثح اٌرحان اٌزٞ ِشوضo  .   

12ذشو١ة ذح١ٍ٠ٛٓ   * ِلاحظح :  
t t    ٠ؼٕٟ إ٠جادt 1    ُثt 2    ٌىٍّح ) ٠ٍٟ ( . ○ ح١ث ذش١ش اٌؼ١ٍّح 

O1  O2  



                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                           

                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                           

  القطـــع الوكـــافئ   

 ثاتد .  ∆ ثاترح ٠ساٚٞ تؼذ٘ا ػٓ ِسرم١ُ    Fاٌرٟ تؼذ وً ِٕٙا ػٓ ٔمطح   ٘ٛ ِجّٛػح ٔماط اٌّسرٛٞ(  P  ) : تعرٌفه  

   M  P   MF = MN:    ∆ِسمطٙا اٌمائُ ػٍٝ   Nٚوأد   M  Pأٞ إرا وأد                

 ش تإٌسثح ٌّحٛسٖ . اٌمطغ اٌّىافئ ِرٕاظ ( : 1* ِلاحظح )   

 ػّٛدا" ػٍٝ ِحٛسٖ   F  ثُ ٔأخز ِٓ,  ٚٔحذد ِحٛسٖ O  ٚرسٚذٗ Fٗ  ٌشسُ اٌمطغ اٌّىافئ ٔؼ١ٓ ِحشل : ( 2)  * ِلاحظح  

  ٔشسُ اٌمطغ اٌّاس ِّٕٙا ِٚٓ اٌزسٚج . ,فٕحصً ػٍٝ ٔمطر١ٓ   F  ػٍٝ طشفٟ P  ٠ساٚٞٚٔحذد طٛي                           

 اٌٛذش اٌّحشلٟ لطؼح ِسرم١ّح ذصً ت١ٓ ٔمطر١ٓ ِٓ اٌمطغ ٚذّش تّحشلٗ .  : ( 3 ) * ِلاحظح  

 شكــل النوـــىرجً لوعادلـــت قطـــع هكـــافئ ال

 اٌشىً    0 0

2
y y 2 P x x      0 0

2
y y 2 P x x    

 M0 ( x0 , y0 )  M0 ( x0 , y0 ) اٌزسٚج 

x اٌّحٛس ٠ٛاصٞ
 
' x  x

 
' x  

ox اٌرمؼش ٔحٛ  جٙح
 +  

ox
 -   

0 اٌّحشق  0

P
F x , y

2

 
 

 
  0 0

P
F x , y

2

 
 

 
 

 ِؼادٌح اٌذ١ًٌ 
0

P
: x x

2
   0

P
: x x

2
    

 

 اٌشىً    0 0

2
x x 2 P y y      0 0

2
x x 2 P y y    

 M0 ( x0 , y0 )  M0 ( x0 , y0 ) اٌزسٚج 

y اٌّحٛس ٠ٛاصٞ
 
' y  y

 
' y  

oy جٙح اٌرمؼش ٔحٛ 
 +  

oy
 -   

0 اٌّحشق  0

P
F x , y

2

 
 

 
  0 0

P
F x , y

2

 
 

 
 

0 ِؼادٌح اٌذ١ًٌ 

P
: y y

2
   0

P
: y y

2
    

  

   الشكــل العــام لوعادلــت قطــع هكــافئ

x( ِحٛس اٌمطغ ٠ٛاصٞ   1  
 
' x  :

2x a y b y c    

y( ِحٛس اٌمطغ ٠ٛاصٞ   2  
 
' y  :

2y a x b x c    

 إْ ِّاط اٌمطغ اٌّىافئ فٟ رسٚذٗ ػّٛد ػٍٝ ِحٛسٖ .  * ِلاحظح :  

 اٌساٌة . ٠ىْٛ اٌرمؼش ٔحٛ   ٠a < 0ىْٛ اٌرمؼش ٔحٛ اٌّٛجة ,    a > 0 * ِلاحظح :  
x   

y   

 o   

 M0  

 M0  

 o   

y   

x   

M0   

M0   



 

 

 القطـــع النـــاقص  

F , F ر١ٓ ثاترر١ٓوً ِٕٙا ػٓ ٔمط ٞتؼذ ِجّٛع اٌرٟ اٌّسرٛٞ ظ٘ٛ ِجّٛػح ٔم : تعرٌفه  
 
 (  a 2طٛلا" ثاترا" ) ٠ساٚٞ   '

M  E  MF + MF. أٞ :   Eٔشِض اٌمطغ إٌالص تاٌشِض                
 
' = 2 a   

 إٌسثح إٌٝ ِحٛسٖ اٌّحشلٟ ِٚحٛسٖ اٌلاِحشلٟ ِٚشوضٖ . اٌمطغ إٌالص ِرٕاظش ت : لاحع *  

 

  

 

 

 

 

 

 اقص  ــع نــت قطــىرجً لوعادلــل النوــالشك 

 اٌّؼادٌح ِٓ اٌشىً 
   0 0

2 2

2 2

x x y y
1

a b

 
  

   0 0

2 2

2 2

y y x x
1

a b

 
  

x اٌّحٛس اٌّحشلٟ ٠ٛاصٞ
 
' x  y

 
' y 

 A A' = 2 aاٌزسٚذاْ   

 ٌمطش اٌىث١شاٌثؼذ ت١ّٕٙا = ا

A ( x0 + a , y0 )   

   A' ( x0 - a , y0 )      
A ( x0 , y0 + a )  

  A' ( x0 , y0 - a )    

  B B' = 2 bاٌزسٚذاْ   

 اٌثؼذ ت١ّٕٙا = اٌمطش اٌصغ١ش

B ( x0 , y0 + b ) 

 B' ( x0 , y0  - b )  
B ( x0 + b , y0 ) 

 B' ( x0  - b , y0 )   

F Fاٌّحشل١١ٓ   
 
' = 2 c  

 اٌثؼذ ت١ّٕٙا = اٌثؼذ اٌّحشلٟ

F ( x0 + c , y0 )  

 F
 
' ( x0 - c , y0 )   

F ( x0 , y0 + c ) 

 F
 
' ( x0 , y0  - c )   

 ٔصفا اٌمطش٠ٓ اٌّحشل١١ٓ 

r + r
 
' = 2  a 

 0

c
r a x x

a
   

 0

c
r a x x

a
    

 0

c
r a y y

a
   

  

  0

c
r a y y

a
    

ِؼادٌرا اٌذ١ٍ١ٌٓ  
2a

2
c

  

0

2a
: x x

c
    

0

2a
: x x

c
   

0

2a
: y y

c
    

 0

2a
: y y

c
   

 

xإرا واْ اٌؼذد الأوثش ِماَ ٌـ  * لاحع :  
 2 

x  //فاٌّحٛس اٌّحشلٟ   
 
' x   ,ٌْـ  ٚإرا واy

 2 
y  //فاٌّحٛس اٌّحشلٟ   

 
' y   . 

ٚسطاء اٌمطغ إٌالص :  * فٟ ولا اٌحاٌر١ٓ اٌؼلالح ت١ٓ   
2 2 2a c b    : ٞٚاٌرثاػذ اٌّشوض ,

c
e 1

a
     . 

F  

F
 
'   

M0  

M   

r  

r
 
'  

  اٌّحٛس  

 اٌّحشلٟ  

 اٌّحٛس   

  اٌلاِحشلٟ
B

 
'   

A
 
'   

A  

B  F  F
 
'   

c  

M   

r  r
 
'  

 اٌّحٛس اٌّحشلٟ 

 اٌّحٛس اٌلاِحشلٟ 

B
 
'   

A
 
'   A  M0  

a  

b  

B  



 

 

 نــاقص ع ــت قطــلوعادل الشكــل العــام

2 2A x B y C x D : A B 0 , A By E 0         

 وً ِؼادٌح ِٓ اٌشىً اٌساتك ذشد تالاذّاَ إٌٝ ِشتؼ١ٓ وا١ٍِٓ إٌٝ اٌشىً :       

   0 0

2 2

2 2

x x y y
k : m n 0

m n

 
      : ١ّٔٚض ثلاثح حالاخ 

     1   )k < 0    . اٌّؼادٌح ذّثً اٌّجّٛػح اٌخا١ٌح 

     2   )k = 0    ٟ٘ اٌّؼادٌح ذّثً ٔمطح ٚاحذجM0 ( x0 , y0 )  . 

     3   )k > 0    ٖاٌّؼادٌح ذّثً لطؼا" ٔالصا" ِشوضM0 ( x0 , y0 )  . 

 التوثٍــل الىسٍــطً للقطــع النــاقص 

0 0x x a cos , y y b sin        

 الذائــرة الأصلٍــت للقطــع النــاقص 

 ( أٞ ِؼادٌرٙا : aٟ٘ دائشج ِشوض٘ا ِشوض اٌمطغ ٚٔصف لطش٘ا ) 

   0 0

2 2 2x x y y a    

 ئــرة الثانىٌــت للقطــع النــاقص الذا

 ( أٞ ِؼادٌرٙا : bٟ٘ دائشج ِشوض٘ا ِشوض اٌمطغ ٚٔصف لطش٘ا ) 

     0 0

2 2 2x x y y b     

S  ِساحح اٌمطغ إٌالص ذؼطٝ تاٌؼلالح : * ِثشٕ٘ح :   a b     

 شذٗ الأص١ٍح :ِساحح اٌسطح اٌّحصٛس ت١ٓ اٌمطغ ٚدائ : ( 1)  * ٔر١جح   2 a bS a a b a       

  : ٌّحصٛس ت١ٓ اٌمطغ ٚدائشذٗ اٌثا٠ٛٔحِساحح اٌسطح ا : ( 2)  * ٔر١جح   2 a bS a b b b        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 اٌذائشج  

  الأص١ٍح 

 اٌذائشج  

 اٌثا٠ٛٔح    

 اٌمطغ إٌالص   



 

 

 القطـــع السائــــذ   

F , F ر١ٓ ثاترر١ٓوً ِٕٙا ػٓ ٔمط ٞتؼذ فشق اٌرٟ اٌّسرٛٞ ظ٘ٛ ِجّٛػح ٔم : تعرٌفه  
 
 (  a 2طٛلا" ثاترا" ) ٠ساٚٞ   '

M  H  | MF - MF. أٞ :   Hٔشِض اٌمطغ اٌضائذ تاٌشِض                     
 
' | = 2 a   

 اٌمطغ اٌضائذ ِرٕاظش تإٌسثح إٌٝ ِحٛسٖ اٌّحشلٟ ِٚحٛسٖ اٌلاِحشلٟ ِٚشوضٖ .  : لاحع *  

 

 

 

 

 

 لوعادلــت قطـــع زائــــذ ىرجً ــالشكل النو

 ؼادٌح ِٓ اٌشىً  اٌّ
   0 0

2 2

2 2

x x y y
1

a b

 
  

   0 0

2 2

2 2

y y x x
1

a b

 
  

x اٌّحٛس اٌّحشلٟ ٠ٛاصٞ
 
' x y

 
' y 

 A A' = 2 a A ( x0 + a , y0 ) ,  A' ( x0 - a , y0 ) A ( x0 , y0 + a ) ,  A' ( x0 , y0 - a )اٌزسٚذاْ   

F Fاٌّحشل١١ٓ   
 
' = 2 c F ( x0 + c , y0 ) ,  F

 
' ( x0 - c , y0 ) F ( x0 , y0 + c ) ,  F

 
' ( x0 , y0  - c ) 

 ٔصفا اٌمطش٠ٓ اٌّحشل١١ٓ

| r - r
 
' | = 2 a 

 0

c
r a x x

a
   

 0

c
r a x x

a
    

 0

c
r a y y

a
   

  

  0

c
r a y y

a
    

ِؼادٌرا اٌذ١ٍ١ٌٓ  
2a

2
c

  

0

2a
: x x

c
    

0

2a
: x x

c
   

0

2a
: y y

c
    

 0

2a
: y y

c
   

 ِؼادٌرا ِماست١ٗ 

 0 0

b
y y x x

a
     

  0 0

b
y y x x

a
    

 0 0

a
y y x x

b
    

  0 0

a
y y x x

b
    

 

x إرا واْ إشاسج * لاحع :  
 2 

x ِٛجثح فاٌّحٛس اٌّحشلٟ //  
 
' x  ْإشاسج  ٚإرا واy

 2 
yِٛجثح فاٌّحٛس اٌّحشلٟ //   

 
' y   

ٚسطاء اٌمطغ اٌضائذ :  * فٟ ولا اٌحاٌر١ٓ اٌؼلالح ت١ٓ   
2 2 2c a b    : ٞٚاٌرثاػذ اٌّشوض ,

c
e 1

a
  .    

 ِماست١ٗ ِرؼاِذ٠ٓ ( . ٠ىْٛ اٌمطغ اٌضائذ ِرساٚٞ اٌسال١ٓ )   a = bإرا واْ  * حاٌح خاصح :   

F  F
 
'   

c  

M   
r  r

 
'  

 اٌّحٛس 

  اٌّحشلٟ 

               اٌّحٛس اٌلاِحشلٟ

a  a  

b  

b  
o  A  A

 
'  



 

  

 ذ  ــزائع ــت قطــلوعادل امــل العــالشك

2 2A x B y C x D y E 0 : A B 0       

 ح : اٌّؼادٌح إٌاذجإرا اػط١ٕا ِؼادٌح ِٓ اٌشىً اٌساتك ٔرُّ إٌٝ ِشتؼ١ٓ وا١ٍِٓ ٚػٕذئز ٍ *      

 اٌصفش , ٚخلاف رٌه ذّثً إجرّاع ِسرم١ّ١ٓ .  ≠ذّثً لطغ صائذ إرا واْ اٌطشف اٌثأٟ         

 ذ  ــع السائــطً للقطـل الىسٍــالتوثٍ

0 0
0 0

x x 1 y y
, tan

a cos b

a
x x y y b tan

cos







 
        

 ١ّٕٙا وّا ٠أذٟ : فٟ وً ِٓ اٌمطغ إٌالص ٚاٌضائذ ٠ّىٓ إ٠جاد اٌؼلالح ت١ٓ ٔصفٟ اٌمطش٠ٓ اٌّحشل١١ٓ ٚاٌضا٠ٚح ت : * لض١ح  

( اٌمطغ ٔالص :      1     
   

   

2 22 2

2 2 2

2c r r 2 r r cos r r 2 r r 2 r r cos

4c 4a 2 r r 1 cos r r 1 cos 2b

 

 

             

        
  

( اٌمطغ صائذ :        2     
   

   

2 22 2

2 2 2

2c r r 2 r r cos r r 2 r r 2 r r cos

4c 4a 2 r r 1 cos r r 1 cos 2b

 

 

             

        
  

 ه ــسىب إلى هقاربٍـن هنــساوي الساقٍـذ هتــع زائــت قطــهعادل

إرا وأد ِؼادٌح اٌمطغ   ( 1     
2 2 2x y a    

 فٙٛ ٠مغ فٟ اٌشتؼ١ٓ الأٚي ٚاٌثاٌث تإٌسثح إٌٝ جٍّح اٌّماست١ٓ .           

فاٌّؼادٌح :              
2 2a c

X Y
2 4

      . ِٗؼادٌح لطغ صائذ ِٕسٛب إٌٝ ِماست١ ٟ٘ 

 .  x ' xاٌّحٛس   ٚ٘ٛ ِٕطثك ػٍٝ   Y = Xِحٛسٖ اٌّحشلٟ ِٕصف اٌشتغ الأٚي ٌجٍّح ِماست١ٗ ِٚؼادٌرٗ              

إرا وأد ِؼادٌح اٌمطغ   ( 2     
2 2 2y x a    . ٓفٙٛ ٠مغ فٟ اٌشتؼ١ٓ اٌثأٟ ٚاٌشاتغ تإٌسثح إٌٝ جٍّح اٌّماست١ 

فاٌّؼادٌح :              
2 2a c

X Y
2 4

        . ِٗؼادٌح لطغ صائذ ِٕسٛب إٌٝ ِماست١ ٟ٘ 

 .  y ' yٚ٘ٛ ِٕطثك ػٍٝ اٌّحٛس     Y = - Xاٌّحشلٟ ِٕصف اٌشتغ اٌثأٟ ٌجٍّح ِماست١ٗ ِٚؼادٌرٗ   ِحٛسٖ            

 : * لضا٠ا ٘اِح   

 ٟ٘ ِؼادٌح لطغ صائذ ِٕسٛب إٌٝ ِماست١ٗ .    X Yثاتد =    0ٔمثً أْ وً ِؼادٌح ِٓ اٌشىً   – 1  

  ِؼادٌح اٌّحٛس اٌّحشلٟ : – 2  

 ِشوض اٌمطغ .  ( x0 , y0 ), ح١ث     y – y0  = x – x0حشلٟ ٠ٛاصٞ ِٕصف اٌشتغ الأٚي ِؼادٌرٗ : ( اٌّحٛس اٌّ 1         

 ِشوض اٌمطغ .  ( x0 , y0 ), ح١ث  y – y0  = - ( x – x0 )( اٌّحٛس اٌّحشلٟ ٠ٛاصٞ ِٕصف اٌشتغ اٌثأٟ ِؼادٌرٗ :  2         

 



 

 

  اٌّحٛس اٌّحشلٟ ِغ ِؼادٌح اٌمطغ .ٌّؼادٌح ٔٛجذ اٌحً اٌّشرشن  ٌرؼ١١ٓ رسٚذٟ اٌمطغ : – 3  

 اٌرٟ ِشوض٘ا ِشوض اٌمطغ  ٌّؼادٌح اٌّحٛس اٌّحشلٟ ِغ ِؼادٌح اٌذائشجٔٛجذ اٌحً اٌّشرشن  ٌرؼ١١ٓ ِحشلٟ اٌمطغ : – 4  

أٞ :   cٚٔصف لطش٘ا                                         0 0

2 2 2x x y y c     

 تّا أْ اٌذ١ًٌ ٠ؼاِذ اٌّحٛس اٌّحشلٟ ١ّٔض اٌحاٌر١ٓ :  اٌذ١ٍ١ٌٓ : إ٠جاد ِؼادٌرٟ – 5  

  x + y – λ = 0أٞ :     y = - x + λ( إرا واْ اٌّحٛس اٌّحشلٟ ٠ٛاصٞ إٌّصف الأٚي فإْ ِؼادٌح اٌذ١ًٌ   1         

   x - y + λ = 0أٞ :     y = x + λ( إرا واْ اٌّحٛس اٌّحشلٟ ٠ٛاصٞ إٌّصف اٌثأٟ فإْ ِؼادٌح اٌذ١ًٌ   2         

  ( ػٓ ِسرم١ُ ) اٌذ١ًٌ ( : M0ترطث١ك دسرٛس تؼذ ٔمطح ) اٌّشوض   λفٟ ولا اٌحاٌر١ٓ ٔحسة                  

0 0
0 0

2
x y a

x y a
c2





     

وً خظ ت١أٟ ٌراتغ وسشٞ ذٕاظشٞ  – 6   
a x b

f x
a x b




 
 ّماست١ٗ اٌّرؼاِذ٠ٓ  ٘ٛ لطغ صائذ ِرساٚٞ اٌسال١ٓ ِٕسٛتا" ٌ 

 ٌثش٘اْ رٌه ٔرثغ ِا ٠أذٟ :          

  ( ٔٛجذ ِؼادٌرٟ ِماست١ٗ ) 1         
a b

y , x
a a


  

 
 ٔمطح ذماطغ ِماست١ٗ .  ( x0 , y0 )( ثُ ٔٛجذ  

0( ٔطثك دسرٛسٞ سحة اٌّحاٚس :   2          0x X x , y Y y      

     X Yثاتد =    0ٌح اٌمطغ ِٓ اٌشىً : فرٕرج ِؼاد         

  ىع  ــرك للقطــف الوشتــرٌـالتع

 وً لطغ ) ِىافئ , ٔالص , صائذ ( ٘ٛ ِجّٛػح ٔمظ اٌّسرٛٞ اٌرٟ ٔسثح ) تؼذ وً ِٕٙا ػٓ ٔمطح ثاترح ِٓ اٌّسرٛٞ (  -  

 إٌٝ ) تؼذ٘ا ػٓ ِسرم١ُ ثاتد فٟ ٘زا اٌّسرٛٞ ( ذساٚٞ ٔسثح ثاترح .     

 ٕمطح اٌثاترح ٟ٘ ِحشق اٌمطغ , اٌّسرم١ُ اٌثاتد ٘ٛ د١ًٌ اٌمطغ اٌّرؼٍك تٙزا اٌّحشق , إٌسثح اٌثاترح ٟ٘ اٌرثاػذ اٌّشوضٞ اٌ -  

 ٠ىْٛ :   N٘ٛ إٌمطح    ٔمطح ِٓ اٌمطغ ِٚسمطٙا اٌمائُ ػٍٝ اٌذ١ًٌ    Mإرا وأد   -  

( :    P)  فٟ اٌمطغ اٌّىافئ ( 1     
MF

e 1 MF MN
MN

     

 ( :   E)  فٟ اٌمطغ إٌالص ( 2     
MF MF c

e 1
MN MN a


   


  

    : ( H)  ضائذفٟ اٌمطغ اٌ ( 3     
MF MF c

e 1
MN MN a


   


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